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1. Mereoldgiai axiomak

A mereoldgiainak nevezett reldciok sokfélesége miatt nyilvdn nem adhaté meg olyan axiomatizé-
ci6, mely az Osszes relacidt kimeritden jellemezné, mindazondaltal megprébalhatjuk felsorolni azo-
kat az axidmédkat, melyek sok (ha nem is az 0sszes) részreldcidra teljesiilnek. Az természetesen mar
ontoldgiai elkotelezettség kérdése, hogy az egyes részrelaciokat egy atfogd részrelacié ,,alfajainak”
gondoljuk-e.

A tipikus axiémdk elsd csoportjat a részbenrendezési axiomak képezik:

Pz (1
cPyANyPr - y==xa (2)
csPyAnyPz — zPz 3)

A tovabbiakhoz definidljuk a valédi rész, az atfedés, a fedés és az atom fogalmat:

PPy <4 2PyNx #y 4
rO0y &g F2(2Px A\ 2Py) 3)
2Uy g J2(xP2AyPz) (6)
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A legfontosabb, a részbenrendezettségen tilmend mereoldgiai sajatossagot a kiegészitési axiomak
fogalmazzdk meg:

PPy — 3z(z2PPyA—-z02) (8)
—zPy — 32(zPx A—20y) )

(??) az Un. gyenge kiegészités elvét fogalmazza meg: ha = y valédi része, akkor y-nak van z-t6l
diszjunkt része. Ennél tobbet allit (??), az erds kiegészités axidmédja, mely szerint ha x nem része
y-nak, akkor z-nek van y-bdl ,.teljesen kil6g6” része.

(??) kovetkezik (??)-bdl, forditva azonban ez nincsen igy, mert (??)-bdl és a részbenrendezésbdl
kovetkezik az extenzionalitds elve:

—AzA\Vz(2PPx < 2PPy) =y (10)

az viszont kdnnyen lathat6, hogy egy olyan modell, mely pontosan 4 individuumbdl 4ll, ahol az els6
kettd valddi része a 3.-nak és a 4.-nek is, az modellje a részbenrendezési axidmaknak és a gyenge
kiegészitésnek, de nem teljesiti az extenzionalitast.



A tovabbi tipikus axiémak a (bindris) mereoldgiai 6sszeg, szorzat (metszet) és kiillonbség 1étezését
mondhatjdk ki:

2Uy — Vo (v0z > v0x VvOy) (11)
0y — F2Vo(vPz <« vPx AvPy) (12)
Jz(zPx A —=20y) — F2Vu(vPz — vPrx A—v0y) (13)

Az extenzionalitds feltevése mellett az Osszeg, a szorzat és a metszet egyértelm, tehat bevezethet6k

az ezeket képz6 '+, %’ és *\” miiveletek. Ha feltessziik egy olyan U ,,univerzum” 1étezését, melynek
minden része, vagyis

Va(2PU) (14)

(az antiszimmetria miatt csak egy ilyen individuum lehet) akkor definidlhaté a komplementer is (U-
nak nem, de minden mésnak lesz komplementere, ha (??) teljesiil):

~r =g U\x (15)

U létezése természetesen garantdlja tetszéleges két individuum Osszegének létezését is, hiszen az
univerzum barmely két objektumot lefedi.

Az 0sszeg és a szorzat relacié miivelete altalanosithaté tetszdleges szamdu individuumra — vagy
halmazokra valé hivatkozdssal, vagy egy olyan séma segitségével, melyben egy nyitott mondattal
hatarozzuk meg az 6sszegzend? ill. szorzandé individuumok osztdlyat. Az utébbi esetben az Gsszeg
1éte a (¢ nyitottmondatra a) kovetkezé moédon mondhaté ki:

Jz¢ — F2Vy(yOz « Jz(d AyOx)) (16)

Ha az (extenzionalitds miatt egyértelmi) 6sszeget (mondjuk) oz ¢-vel jeloljiik, akkor a ¢-t kielégitd
individuumok szorzata a kdvetkez6 médon definidlhato:

Txp =g 02Vx(p — 2Px) (17)

2. Specialis részrelaciok

Az irodalomban leggyakrabban el6fordulé specidlis részrelaciok a kovetkez6k : komponens - objek-
tum (funkciondlis rész), csoport eleme - csoport, topoldgiai rész (térbeli tartalmazds), id6tartamok
részrelaci6ja, folyamat (esemény) - részesemény (fazis), Oszletdarab - 6szlet, objektum anyaga - ob-
jektum, osztilyok (halmazok) kozti részreldcio.

2.1. Mereotopolégia

A mereoldgia topolégiai iranyu bdvitései azért érdemelnek kiilonos figyelmet, mert ezek a legkidol-
gozottabb olyan formadlis elméletek, melyek segitséget nytjthatnak a ,kitiintetett rész” relacié (egy
tipusanak) interpretaciéjahoz, azaltal, hogy megkisérlik axiomatizalni az Osszefiiggés, illetve a nyi-
tottsdg és a zartsdg fogalmat. A mereoldgia és a topoldgia dsszekapcsoldsa hdromféle médon kozelit-
heté meg: (i) a két elméletet egy szinten kezeljiik, és nem prébéljuk meg definidlni az egyik elméletre
tdmaszkodva a masik primitiv terminusait (ii) topolégiai fogalmakra tdmaszkodva definidljuk a mere-
olégiai fogalmakat (iii) a mereoldgia részeként épijiik fel a topoldgiat.



Az els6 megkozelités ehhez hasonlé axidmakkal dolgozik:

xCx (18)
zCy — yCx (19)
2Py — Vz(2Cx — 2Cy) (20)

ahol C az dsszefiiggés relacidja. C segitségével konnyen definidlhaté a kiilsd dsszefiiggés, az érintd
rész és a belso rész is:

rzECy <4 vCy A 20y (21)
TPy g tPyAJ2(:EC2 A 2ECy) (22)
2IPy &g 2Py A-TPy (23)

Ezekbdl kiindulva a mereoldgiai miiveletek segitségével pedig definidlhatok a kulcsfontossdgu belsd,
kiilsd, lezdrds és hatdrolo fogalmak:

ix =qf 02(2IPx) (24)
ex =qf i(~ x) (25)

CT =qf~ €T (26)

br =g~ (iz+ex) 27

valamint a szintén alapvetd dsszefiiggd objektum, illetve erdsen dsszefiiggd objektum fogalma:

SCx g VyVz(r =y +2 — yCz) (28)
SSCz <4 SCx ASCix (29)

Emellett az ,,egyszintli” megkozelités mellett az a legf6bb érv, hogy a masik két iranyzat elfogadha-
tatlanul reduktivnak tlinik: ha a mereoldgiét épitjiik a topoldgidra, pl. a részt az Osszefiiggés relacid
segitségével definidlva:

2Py &4 V2(2Cx — 2Cy) 30)

akkor elveszitjiik azt a lehetdséget, hogy a részrelacidt olyan teriileteken is értelmezhessiik, ahol az
Osszefiiggés stb. topoldgiai fogalma nem interpretdlhat6 — az individuumok viszonyai nem redukdlha-
tok téridébeli viszonyaikkal.

Ha viszont a topoldgiai reldcidkat probdljuk meg mereoldgiaikra redukdlni régidk folott valé kor-
latozott kvantifikdciéval (az Osszefiiggést olyan régidk atfedéseként definidlva, melyek kozos része
nem sziikségképpen régid), akkor viszont annak 4ll fent a veszélye, hogy tilsdgosan leszikitjiik a
topoldgiai relaciok értelmezési tartomanyat.



